Logika matematyczna
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® Funkcja zdaniowa (forma zdaniowa) z jedna zmienng okre$lona na
dziedzinie D, jest to takie wyrazenie zawierajace t¢ zmienna, ktore staje
si¢ zdaniem, gdy w miejsce zmiennej podstawimy nazwe dowolnego
elementu zbioru D.

® Element dziedziny funkcji zdaniowej spetnia te funkcje wtedy i tylko
wtedy, gdy po podstawieniu go do tej funkcji zdaniowej w miejsce
zmiennej otrzymamy zdanie prawdziwe.
px), q(x), fix)— symbole funkcji zdaniowych ze zmienng x.

/x\ ogblny (duzy), caytamy o dla kasdego x ... ”

\x/ szczegdtowy (maly), czytamy »istnieje takie x, ze ... ”
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gdzie p(x) jest forma zdaniowa zmiennej x okre$lona na pewnej dziedzinie.

® Zdanie udowodnione w danej teorii matematycznej nazywamy twierdze-
niem tej teorii.
Jezeli twierdzenie t ma posta¢ implikacji Z =T , ktérej poprzednik Z nazywamy
zalozeniem, a nastepnik T tezq, to przyjmujemy nastepujqcq terminologie:

twierdzenie proste t: Z=T ! twierdzenie przeciwne do t: ~Z=~T
: twierdzenie odwrotne do t: T = 7 | twierdzenie przeciwstawne do t:  ~1 = ~Z
at logiczny i zamkniety ukiad twierdze |  Wiasnosci twierdzen
&=T odvrrotie T=7 ® Twierdzenia przeciwstawne sa rOwnowazne.
® Twierdzenia przeciwne tworza tak zwany
zamknigty uktad twierdzen.
Uwaga:

@ Jezeli prawdziwa jest implikacja Z =T,

przeciwne

to T jest warunkiem koniecznym dla Z,

oumrioazid

a Z jest warunkiem wystarczajacym dla 7.
® Jezeli prawdziwa jest rOwnowazno$¢

Z < T, to Z jest warunkiem koniecznym

odwrotne 1 wystarczajacym dla 7 (i odwrotnie).
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Zasada indukcji matematycznej
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Jezeli: 1°zdanie, w ktorym jest mowa o liczbach naturalnych, jest prawdziwe dla
okreslonej liczby naturalnej k,

2°dla kazdej liczby naturalnej n (n>k ) z zalozenia, ze to zdanie jest prawdziwe
dla n, wynika, ze jest ono prawdziwe dla liczby nastgpnej n+1,

to zdanie to jest prawdziwe dla kazdej liczby naturalnej nie mniejszej niz k.




